2. série — Urcity integral, Vicerozmérny integral

1. Spoctéte nasledujici integraly:
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2. Spoctéte nasledujici vicerozmérné integraly: (ovéite predpoklady Fubiniovy véty)

2.1. /M x? +y*dxdy, M je trojuhelnik s vrcholy [0,0],[1,0], [0, 2],
2.2. /M e *Ydrdy, M ={[z,y] e R*:0<z <y},
2.3. /M (y+1)dzdy, M je jednotkovy kruh,
2.4. /M sin(z + 2y)dady, M = (—g, g) x (0, g),
2.5. /N . zydzdy, M je ¢tvrtina jednotkového kruhu lezici v prvnim kvadrantu,
2.6. /M ryz® dedydz, M =(0,2) x (0,2) x (—1,1),
2.7. /IV ) 22%y dx dy, M je étyitahelnik s vrcholy [0,0], [0,2], [1, 1], [1, 3],
2.8. /M ye *dxdy, M = {[z,y] €R*: >0,z —y| <1},

2.9. / (z%y + 2y?) dz dy, M je trojthelnik s vrcholy [0,0],[2,1],[1,2],
M

2.10. / vV 7 dzdy, M je plocha ohranicena parabolou y? =z,

3. Spoctéte pomoci véty o substituci:

3.1./x2+y2dxdy, = {2? + (y+2)% < 4},

M

3.2. / h — 2z — 3ydady, M := {2 +¢*> < R?},
M

3.3. / (x+y)cos(m(z —y))dady, M :={x+y>0,z<1,1+y<zx<2+y},
M




3.4. / z+ydzdy, M je omezena kiivkami z +y =4, z +y = 12, y* = 2z,
M

3.5. / LR dy, M je omezena kiivkami zy = 2, zy =4, y = 2z, y = x/2,
M

3.6. / 2 +y*dzdy, M je omezend kiivkami x2 +y* + 2z = 1, 2 +y* = —2z, y* = 2z,
M

Vysledky a navody

1.1. %5 1.2, Tsin2, 1.3. 1+a(ln(l+a)—In(2+a)), 1.4.0, 1.5. L +2In(5/6), 1.6.
In2, 1.7.4, 1.8.3In3, 1.9.37V3, 1..10.3v2-2, 111 —2x+ Jn2.
2.1. 3, 2.2.3, 23.0, 24.2, 25.%, 2.6.85, 2.7.7 28.2 29.% 210 {72

3.1. 24w, 3.2.7hR?, 3.3.-1/7% 3.4.1(5°—3%)—1(5%—3%), 3.5.3¢%*(e?—1), 3.6.5m/2.



