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1. Kolik je permutaci na mnoziné {1, ..., n} s pravé jednim pevnym bodem? Muzete pouzit,

ze permutaci bez pevného bodu je §(n) =n!) " (_Z—PI

Reseni: ‘
i —1) =n-s(n—1) =n! S0 S5 =8n) — (-1)"
2. Oznacme @¢(n) pocet ¢isel z {1,...,n — 1}, kterd jsou nesoudélna s n. Dokazte, ze je-li

pit - pR* prvociselny rozklad éisla n, plati:
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o(n) =n- (1——) <1——).
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Reseni:

Oznatme A, = {kp;|l <k < 7*}. Potom pocet vsech soudénych ¢isel od 1 do n je
Ui_, Ap,. Pak tedy

|Ap1:| =

- Hie[pi
o(n)=n— Z (=11 ﬂAM o Z (_1)|1\+1L

0AIC{1,2,...,n} iel 0£IC{1,2,...n} HiEI pi
1 1
. (1__)...<1__)
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3. Petr Stedry porada kazdy vecer vecefi pro své pidtele. Na veceii jsou pozvani vzdy tii
hosté. Kolika zpusoby muze Petr rozeslat pozvanky pro svych 7 pratel na cely tyden tak,
aby kazdy z téchto sedmi pratel byl alespon jednou pozvan?
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Reseni:At A; je mnozina vsech pozvani takovych, ze préatel ¢ nebyl pozvan ani raz.

Pocet vsech pozvani je (?7))7 a tedy pocet pozvani, kdy je pozvan kazdy pratel alespon
jednoou je

(;)7‘@&:(2)7— SN A

PA1C{1,2,...,7} i€l

-(0) -2 ()5

=357 —7.207+21-10" — 35 - 47 + 35 = 55588723470

4. V celociselné miizce urcete pocet nejkratsich cest mezi vrcholy (0,0) a (10,10), které
neprochazeji zédnym z bodu (3,2), (6,7) a (2,6).
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Reseni:

Odevsech nejkratsich cest odec¢teme ty nejkratsi vedouci pres néktery z danych vrcholu

a pouzijeme PIE.
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