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Matematicka indukce

1. Dokazte matematickou indukef 4 | (6n? + 2n).

2. Dokazte Moivrovu vétu: (cos a + isina)” = cos(na) + isin(na).
3. Dokazte Y i i = 2(n® + n).

4. Dokazte . i* = gn(n+1)(2n + 1).

5. Dokazte [, =t =2

6. Dokazte > (1) = 2"

7. Na Sachovnici o rozmérech 2™ x 2" jedno nahodné vybrané policko chybi. Ukazte, ze
zbylou plochu lze vydlazdit dlazdicemi, ktera maji tvar "L“ a ptritom zabiraji tii policka.

8*. Mbobiova funkce je definovana jako

1, pokud n =1,
;L(?”L) =4 (=1)", pokud n = pipy - - - p, pro prvocisla py, ..., p,,
0, pokud existuje prvocislo p t.z. p* | n.

Nejdiiv dokazte, ze pro n > 1 plati

> u(d)=0

dn

a pak vyuzijte tento fakt k dukazu toho, ze soucet primitivnich odmocnin z jedné je roven
p(n).

Princip holubniku

9. Na Sachovnici 8 x 8 stoji 33 vézi. Dokazte, Ze z nich lze vybrat 5, které se vzdjemné
neohrozuji.

10. Hraci plén na ”Clovéce, nezlob se”je tvoren kruznici s 36 policky. Kolik nejméné
potiebujeme figurek, abychom pfi jejich libovonlém rozmisténi a libovolném hodu kostkou
mohli néjakou figurku jinou figurkou vyhodit?

11. Najdéte co nejdelsi aritmetickou posloupnost prirozenych ¢isel s diferenci 60, ktera je
tvofena samymi prvocisly

12. Béhem cviceni z diskrétky, na které se dostavilo pouze pét studentu, kazdy z téchto
studentu pravé dvakrat usnul. Ke kazdé dvojici téchto studentu existoval okamzik, kdy
spali oba z dvojice soucasné. Dokazte, ze existoval okamzik, kdy spali alespon tii studenti
soucasne.



