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Zakladni vlastnosti
Definice. Rekneme, 7e a, b jsou kongruentni modulo m, pokud m | @ —b. Znaéime a = b (mod m).
Pokud a = ¢ a zéroven b = d (mod m), pak i

a+b=c+d (modm), ab=cd (mod m).

Pokud ac = be (mod m), pak i a =b (mod W)

Uloha 1. Ukaite, 7e 260 + 739 je ndsobek tfindcti.
Uloha 2. Jaky zbytek po déleni sedmnécti dava 1320207
Uloha 3. Nechf S(a) znaéf ciferny souet a v desitkové soustavé. Potom S(a) = a (mod 9).

Uloha 4. Je déno pfirozené &slo n nesoudélné s 10. Dokaite, ze néjaké &slo zapsané (v desitkové soustave)
samymi jednickami je ndsobkem n.

Kvadratické zbytky

Definice. Cislo a nazveme kvadratickym (ne)zbytkem mod n, pokud (ne)jde vyjadiit jako a = 2 (mod n).
Uloha 5. Najdéte véechny dvojice pfirozenych éisel a, b, které splauji a? = 1! + 2! 4 - - - + bl.

Uloha 6. 4042ciferné piirozené ¢islo n je zapséno (v n&jakém poradi) 2021 nulami a 2021 jednickami. Muze n
byt druhou mocninou celého ¢isla?

Uloha 7. Pro kterd n lze tabulku n x n vyplnit ¢&isly 1 az n? tak, aby soucet v kazdém sloupci i v kazdém
Ffddku byl délitelny sedmi?

Uloha 8. Najdéte viechna celoéiselnd feseni rovnice z* + y* = 2* + 4.

Mocniny

Véta (mald Fermatova). Mé&jme prvocislo p a ¢islo a #£0 (mod p). Pak a?~* =1 (mod p).
Uloha 9. Jsou déna riznd prvodisla p, ¢. Dokazte p?=! 4¢P~ =1 (mod pg).

Uloha 10. Modulo prvoéislo p = 4k + 3 je —1 kvadraticky nezbytek.

Uloha 11. Je déno prvoéislo p. Dokazte, ze existuje nekoneéné mnoho prirozenych éisel n takovych, ze p | 2™ —n.
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