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Uloha 1. Na tabuli jsou napsdna (ne nutné ruznd) prvocisla, jejichz soucin je 105krét vétsi nez jejich soucet.
Urcete vSechna napsand prvocisla, pokud jich je

(a) pét;
(b) sedm.

NAVODNE A DOPLNUJiCT ULOHY:
N1. Vyfteste soutézni ilohu pro piipad tii prvocisel.
N2. Vyfteste soutézni ilohu pro pfipad ¢tyf prvocisel.
N3. Najdéte vsechny trojice prvocisel takové, ze jejich soucin je sedmindsobkem jejich souctu.
N4. Najdéte vsechna celd ¢isla x a y, pro kterd 3xy = 5x + 7y + 1.
Nb5. Najdéte vsechna pfirozend ¢isla x, y a z, pro kterd plati xyz = +y + 2z + 2.
D1. Vyfteste soutézni ilohu pro piipad Sesti prvocisel.
D2. Vyfieste soutézni dlohu pro piipad n = 8 prvocisel.
D3. Najdéte vsechna prvoéisla x, y, z spliujici rovnici 22 + 3% + 22 =z +y + 2 + 18.

D4. Najdéte vsechna prvocéisla x, y, z spliiujici rovnici zyz = zy + yz + zz + x + y + z + 35.

UZITECNE POZNATKY:
e Vztah ,a déli b* znacime a | b.
e Necht je p prvoéislo, a, b cela &isla. Potom pokud p | ab, pak p | a nebo p | b.
e Diofantické rovnice (hleddm jen fesen{ s celymi/pfirozenymi ¢isly) se hod{ upravovat do tvaru se souc¢inem.

e Hodi se i sefazeni a odhady.

DALSf ULOHY NA PROCVICENT:
e Soucet 2020 prvocisel déli jejich soucin. Urcete nejmensi z téchto prvocisel.

e Piirozend a, b, ¢ spliuji abc = a + b+ ¢+ 15. Dokazte, ze jedno z nich je mensi nebo rovno 2.

Uloha 4. Nejvetsiho délitele d piirozeného ¢isla n > 1 s vlastnosti d < n nazveme jeho superdélitelem.
(i) Dokazte, ze dané prirozené ¢islo d > 1 je superdélitelem jen koneéné mnoha ¢isel.
(ii) Oznacme s(d) soucet vSech ¢isel, jejichz superdélitelem je dané ¢islo d > 1. Rozhodnéte, zda existuje liché
¢islo d > 1 takové, Ze s(d) je ndsobkem ¢isla 2020.
NAVODNE A DOPLNUJICT ULOHY:
Pripomenme, ze prvocinitelem ¢isla n nazyvame kazdé prvocislo, které ¢islo n déli.
N1. Uvédomte si, ze superdélitelem daného ¢isla n > 1 je ¢islo %, kde p je nejmensi prvocinitel ¢isla n.

N2. Urcete vSechna prirozend ¢isla, jejichz superdélitelem je ¢islo 2.
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N3. Urcete vSechna pfirozend ¢isla, jejichz superdélitelem je ¢islo 7.

D1. Najdéte vsechna pfirozena ¢isla n > 1 takova, ze kdyz k nim pfi¢teme jejich superdélitele, dostaneme
soucet 2020.

D2. Které z ¢isel 2,3, ..., 20 je superdélitelem nejvétsiho poctu cisel?
D3. Které pfirozené ¢islo nejblizsi k ¢islu 2020 ma svého superdélitele mezi ¢isly 1,2,3,...,457
D4. Které prirozené ¢islo nejblizsi k ¢islu 2020 ma svého superdélitele mezi ¢isly 2,3, ... ,457

UZITECNE POZNATKY:
e Necht je n = p{* .- p2 prvociselny rozklad (n > 1).
e Délitelé n jsou pravé tvaru d = py* B pro 0 < B; < ay.
e Druhy nejmensi délitel n je prvocislo.
e Pokud d je i-ty nejmensi délitel n, pak % je i-ty nejvétsi délitel n.

e Necht je n slozené a p nejmensi prvoéinitel n. Pak % >\/n>np.

DaALSf ULOHY NA PROCVICENT:

e Najdéte vSechna pfirozend n s alespon sedmi déliteli, kterd splnuji ds —ds = 50 a zaroveii 11ds +8d; = 3n,
kde d; je -ty nejmensi délitel n.

Uloha 3. Jsowli a, b, ¢ navzajem ruznd kladnd redlnd ¢isla, jaky je nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi
¢isly a + b, b+ ¢, ¢+ a, ab, be, ca, abc?
NAVODNE A DOPLNUJIC ULOHY:
Ve vsech ulohéch budou a, b, ¢ navzdjem ruzné kladna reilnd ¢isla.
N1. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi ¢isly a +b, b+ ¢, c+a, a+ b+ c.
N2. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi ¢isly ab, be, ca, abe.

N3. Urcete nejmensi pocet ruznych ¢isel mezi Cisly a + 1, b+ 1, a, b, ab. Je tento pocet mozny v piipadé, kdy
navic jsou ¢isla a a b razna od 17

N4. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi ¢isly ab, ac, a + b, a + c.
D1. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi ¢isly a + 2b, b+ 2¢, ¢ + 2a.
D2. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych &isel mezi ¢isly a +b, b+¢, ¢+ a, ab+ 1, be+ 1, ca + 1, abe.

D3. Urcete nejmensi mozny pocet ruznych ¢isel mezi éisly

a? + b2+ c? a+b+c 3
3 ) 3 ) abc?
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UZITECNE POZNATKY:
e Hodi se uvazovat o uspofaddni vyrazu na ¢iselné ose.

e Muze pomoct symetrie.

DALSf ULOHY NA PROCVICENT:

e Je ddno n raznych kladnych &isel. Dokazte, Zze mezi soucty vsech podmnozin této n-tice nalezneme alespon
n(n+1)
2

ruznych cisel.



