Uvod do komutativni algebry: domaci kol 3
web cviceni: gimli.ms.mff.cuni.cz/~matej/komalg23
Termin odevzdéani: 4. ledna 17:20

. (8 bodti) Bud V rozkladové nadtéleso polynomu f(z) = z* — 2 nad télesem Q. Roz-
hodnéte, zda je V' O Q Galoisovo rozsiteni, a urcete Gal(V'/Q). Naleznéte vsechna
telesa T' takova, ze V O T D Q, [V : T| = 2 a zaroven je T' O Q normélni rozsifeni.

. (5 bodt) Bud P prvoidedl v okruhu R a I, J vlastni idedly v R. DokaZte:
a) VI C P, pravé kdyz I C P.

b) VI = VVT+ VT

. (5 bodu) Bud K téleso a V' C K™ neprézdna algebraickd mnozina. Dokazte, ze V
je ireducibilni, pravé kdyz je I(V') prvoideal.

. (7 bodu) Budte R C S C T obory. Dokazte:

a) Je-li T konecné generovany S-modul a S kone¢né generovany R-modul, pak je
také T" konecné generovany R-modul.

b) Necht a, 8 € S. Je-li a celistvy prvek nad R a 3 celistvy prvek nad R[a], pak
je také [ celistvy prvek nad R.

) V3V/5 + 6v/8 je celistvy prvek nad Z.

O tlohach se muzete bavit se spoluzdky (a s vyucujicimi), ale sva feSeni sepisujte
sami, bez cizi pomoci.

Odevzdavejte papirové na zac¢dtku cviceni / prednasky, anebo elektronicky na adresu
matejOgimli.ms.mff.cuni.cz v PDF.
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